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Examen Mathl (algebre) 


Exercice 1 


1. Factoriser dans R[X] le polynome P(X) = X 2 — X — 2. 

2. Decomposer en elements simples dans R(X) la fraction rationnelle 



3. En utilisant Valgorithme d’Euclide 

(a) Montrer que les polynomes 

A(X) = X 2 - 2X + 2 et B(X) = X 2 - X - 2 
sont premiers entre eux. 

(b) Donner deux polynomes U et V tels que UA + VB — P.G.C.D(A, B). 
4- Decomposer en elements simples dans R(X) la fraction rationnelle 



5. Decomposer G(X) en elements simples dans C(X). 
Exercice 2 Soit le R — e.p.R 3 muni de sa base canonique 


B = {e x = (1, 0, 0), e 2 = (0, 1, 0), e 3 = (0, 0, 1)}, 


et f Vapplication de R 3 dans R 3 definie par: 


/: R 3 —> R 3 

O ,y,z) —> (x - z,y + z,x + y + z) 


1. Montrer que f est une application lineaire. Donner la matrice de f dans la base B. 

2. Determiner Ker f, et deduire Im f. 

3. Soient v\ — e\ + e 2 , V2 = + £ 3 , ^ — e^- Montrer que B' — {vi,V2, V3} est une base de R 3 . 

4 • Donner la matrice de passage de B d B'. 

5. Donner la matrice de f dans la base B'. 

6. Calculer f{vi ), 1 < i < 3, dans la base B' et retrouver la question 5.) precedente. 


Fin 
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